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Xülasə 
Məqalədə inteqral şəklində göstərilməsi üsulu ilə ümumiləşmiş Nikolski-Morri tipli 

fəzalardan olan funksiyalar üçün Ris-Torin tipli teoremlər isbat olunur. Bu fəzaların 

kəsişməsi daxil olan funksiyaların ümumiləşmiş qarışıq törəmələri üçün Lq fəzasında 

verilən metrika mənasında Hölder şərti tədqiq edilir. 

Açar sözlər: ümumiləşmiş Nikolski-Morri tipli fəza, Riss-Torin tipli teoremlər, qarışıq 

törəmələr, Hölder şərti 
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fəzalarının kəsişməsinə daxil olan funksiyaların bir sıra diferensial və diferensial-fərq xassələri 
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təyin olunmuş funksiyaların fD  zəif qarışıq törəmələri üçün Riss-Torin tipli teoremlər isbat olunur. 

Bundan başqa, həmçinin həmin zəif qarışıq törəmələrin qL -də verilən metrika mənada 

ümumiləşmiş Hölder şərtini ödəməsi öyrənilir. 

Parametrli fəzalara ilk dəfə Morrinin işində [6] elliptik tip tənliyin həllinin hamarlıq məsələsinin 
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sonlu normaya malik f  funksiyalar çoxluğuna ümumiləşmiş Nikolski-Morri fəzası deyilir və 
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İsbatı: İsbatı Ux  üçün ümumiləşmiş Minkovski bərabərsizliyini tətbiq edərək  
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münasibətini alarıq. Yenidən ),...,2,1( mrp    halı üçün Hölder bərabərsizliyini tətbiq edərək 
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Eyni yolla (8) və (10) bərabərsizliklərini alarıq. 

Nəticə: (8)-(10) bərabərsizliklərdən 
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108 

A.M.Nəcəfov 

R.F.Babayev 

 

 

Ümumiləşmiş Nikolski-Morri fəzalarında 

Riss-Torin tipli teoremlər 

 
Teorem 1. Tutaq ki, nRG   “çevik  -buynuz” çərtini ödəyir [Naj Rus]; 

),...,2,1(1 Mppi   ; ),...,2,1(,0),,...,,( 21 njjn    tamdırlar; i

jjjj ll   ,0  

),...,2,1();,...,2,1(),,...,2,1( niQnilnij i

T

i

ii   , və )(
1 0

,,

,










GLf
M n

i

l

p

i

i
 

 . 

 Onda aşağıdakı daxilolma faktı doğrudur )()(:
1

,

,,

1 0
,,

GLGLD p

M n

i

l

p

i

i 




 




 

 , daha doğrusu,  

)(
1 0

,,

,










GLf
M n

i

l

p

i

i
 

  üçün fD  ümumiləşmiş qarışıq törəmələri var və aşağıdakıları doğrudur 









 


  

 



 














M

p

n

j

T

ml

j

n

i

i

T
Gp

i

ii
j fGttHCfD

1 ,,1

)(

0

1

,
)),(())((||

,

,        (22) 
















 






ppfCfD i
M

Gp n

i

G
il
ip

L

,
1

2

;,,

0

)(
,

,,

1
















.               (23) 

 Xüsusi halda, əgər 



  









T

ej

j

j
n

j

p
p

j

i

T
il

M
i
jl

i

i
jj

t

dtt
tQ

0 1

1
)1(

0,

1

,
1

))((

)(
))((













, ni ,...,2,1  olarsa, 

)(xfD  G  oblastında kəsilməzdir və  









 


  

 



 














M

p

n

j

T

ml

j

n

i

i

T
Gx i

ii
j fGttHCxfD

1 ,,1

)(

0

0,

1 )),(())((|||)(|sup
,

,       (24) 

burada   













 


















niQ

TH
H

i

T

n

j

pp
p

jTi

T

jj

,...,2,1,

0,))((
1

11
)1(

0
0

0




 

           





































niQ

TH
H

i

T

n

j

p
p

jTi

T

jj

,...,2,1,

0,))((

0,

1

1
)1(

0

0,

0,

0

0




 

00},,1min{0 TTT   qeyd olunmuş müsbət ədəddir, 1C  və 2C  sabitləri f -dən, 1C  sabiti həmçinin 

T -dən asılı olmayan müsbət ədədlərdir. 

İsbatı: Əvvəlcə qeyd edək ki, bu teoremin şərtləri daxilində )(
1 0

,,

,










GLf
M n

i

l

p

i

i
 

  üçün fD  

ümumiləşmiş qarışıq törəmələri var. Doğurdan da, ),...,2,1( niQi

T   şərtindən hər bir 



 

 

109 

Mingəçevir Dövlət Universiteti    Dayanıqlı inkişaf, cild 1, № 2, 2021 

)()()(
,,,,

00
,,

1 0
,, 




















GLLGLGLf
i

i

i

i

i

i

i

i

l

p

n

i

l

p

n

i

l

p

M n

i

l

p











 

    

üçün fD  ümumiləşmiş qarışıq törəmələri var, )(GLfD p  və sanki hər bir GUx   üçün 

aşağıdakı inteqral göstərilişi doğrudur  









 







)(

)),((
,

)(
))(()1()( )(,0

1

1||

t

xT

T

y
KTxfD

n

j

R

n

j

j





 

  









 ))(()),((

2

1
,

)(2

)),((
,

)(

00 uxT
T

xT

T

u m 





   









   







n

i

T

i

R

n
t

xt

t

y
Kdudyuuyxf

n1 0

)(,||

1
)(

)),((
,

)(
)1()...(








 


















 ))(()),((

2

1
,

)(2

)),((
,

)(
)),((

2

1
,

)(2

)),((
,

)(
uxt

t

xt

t

u
xt

t

xt

t

u imii 












   

dydudt
t

t
tdudyuuyxf

il

j

ej j

j
n

j

jn 


 


)(

)(
))(()...(

1

2

1






                (25) 

(25) eyniliyindən Minkovski bərabərsizliyinə əsasən  
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alırıq. (27) və (28) bərabərsizliklərini (26) bərabərsizliyində yerinə yazsaq (22) bərabərsizliyini alırıq. 

Analoji yolla (19) və (20) bərabərsizliklərinin köməyi ilə (23) bərabərsizliyini alırıq. 

Tutaq ki, indi ),...,2,1(0, niQ i

T   şərtləri ödənilir. Onda (25) eyniliyinin köməyi ilə (26) 

bərabərsizliyindən alırıq: 
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0T  yaxınlaşdıqda axırıncı bərabərdsizliyin sol tərəfi sıfra yaxınlaşır. )()(

)( xf T


  funksiyaları 

G  oblastında kəsilməzdir və bu halda )()( TGL 
 fəzasında yığılma müntəzəm yığılma ilə üst-üstə 

düşdüyündən, fD  limit funksiyaları da G  oblastında kəsilməz olacaqdır.  

Teorem 1 isbat olundu. 

Tutaq ki, n -ölçülü vektordur. 

Teorem 2. Tutaq ki, Teorem 1-in bütün şərtləri ödənilir. Onda ),...,2,1(  iQi

T
 halı üçün 

fD  ümumiləşmiş qarışıq törəmələri G  oblastında pL  olan metrika mənada ümumiləşmiş Hölder 

şərtini ödəyir, başqa sözlə, aşağıdakı bərabərsizliklər doğrudur 

|,);|,(||),(
1

,

0

)(
,

,,

TRfCfDG
M

Gp n

i

G
il
ip

L
















 




















                     

 (29) 

burada C  sabiti ||, f  və T -dən asılı olmayan müsbət ədəddir. Xüsusi halda, əgər 

),...,2,1(0, niQi
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Abstract 

In the article Riesz-Thorin type theorems for functions from a generalized Nicholsky-Morrey type spaces 

are provided by a method of integral representation. The Holder condition in the metric sense, given in the 
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Резюме 

В статье методом интегрального представления доказываются теоремы типа Риса-Торина 

для функций из обобщенного пространства типа Николського-Морри. Исследуется условие Гельдера 

в метрическом смысле, заданном в пространстве Lq, для обобщенных смешанных производных 

функций, содержащих пересечение этих пространств.  
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